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Ciecia kul w p-tych normach i nieréwnosci Chinczyna

Streszczenie popularnonaukowe

Piotr Nayar

Rozwazmy szescian o jednostkowym boku i przetnijmy go z ptaszczyzng przechodzaca przez jego
srodek. W zaleznosci od potozenia plaszczyzny, ksztatt cigcia sie zmienia. Ktore z tych cig¢ ma
najmniejsze i najwicksze pole powierzchni? Okazuje si¢, ze najmniejsze ciecie ma ksztalt kwadratu
o jednostkowym boku, za$ ciecie najwicksze jest prostokatem o bokach 1 oraz /2. Zatem pole
powierzchni centralnego ciecia szescianu jest zawsze pomiedzy 1 oraz v/2. To samo jest prawda w
przestrzeni wymiaru n, zgodnie z wynikami Hadwigera (1972) oraz Balla (1986).

Rysunek 1: Minimalne i maksymalne cigcie sze$cianu.

Wprowadzmy teraz ogélniejsza rodzine zbioréw, mianowicie zbiory punktéw (z,y, z) dane nieréw-
nosciami postaci
[P+ JylP + =" < 1.

Gdy p dazy do nieskonczonosci, zbiér ten staje sie bardzo bliski kostce o boku dwa. Gdy p = 2,
otrzymujemy zbiér punktéw spetniajacych 22 + y? + 22 < 1, czyli kule jednostkows. W tym przy-
padku wszystkie ciecia sg kotami jednostkowymi o polu 7. Dla p = 1 dostajemy kolejny ciekawy
zbidér, mianowicie zbiér punktéw spelniajacych nier6wnosé x|+ |y| +|z| < 1, ktory okazuje sie by¢
o$mioscianem foremnym.

Poza przypadkiem bardzo duzych p, nawet w tej prostej trojwymiarowej sytuacji najwigksze cigcia
nie sa znane dla p > 2. Jednym z gléwnych celéw projektu jest zbadanie tego problemu i jego
odpowiednikow w przestrzeni n wymiarowej.



