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Cele projektu badawczego

Pojecie dowodu jest nicodtagcznym elementem koncepcji uzasadnienia w matematyce, stanowigc rdzen
filozofii matematyki i epistemologii. Jednakze samo pojecie dowodu dostarcza jedynie niepelnego obrazu
matematycznego uzasadnienia. Praktyki epistemiczne, takie jak matematyka, opierajg si¢ na pewnych
fundamentach, warunkach wstepnych i presupozycjach, ktore sa niezbedne dla epistemicznej
integralnosci owych praktyk. Fakt, ze dowody w naszych najlepszych teoriach mogg dostarczy¢ jedynie
czesSciowej epistemologii, ma wymiar zaréwno filozoficzny, jak i matematyczny. Od czasu odkrycia
Twierdzen o Niezupetnosci przez Kurta Godla, filozofowie, logicy i matematycy musza stawi¢ czola nie
tylko logicznej i matematycznej, ale takze epistemicznej niezupetnos$ci matematyki: zadna niesprzeczna
teoria matematyczna nie moze uzasadni¢ catej matematyki. Niezupetno$¢ matematyki stawia przed nami
zadanie uzasadnienia matematycznych fundamentow, ktorych przyktadami sg zasady wyrazajace
fundamentalne wtasnos$ci najbardziej podstawowych poje¢ matematycznych, a takze zasady wyrazajace
wiarygodnos¢ naszych najlepszych matematycznych teorii.

Na gruncie epistemologii nastgpit zwrot w kierunku idei, zgodnie z ktorg mozemy by¢ co najwyzej
uprawnieni do zaakceptowania matematycznych fundamentoéw lub tez podstawowych aksjomatow i pojec
matematycznych. Co istotne, uprawnienie zachowuje si¢ zupetnie inaczej niz bardziej tradycyjne rodzaje
uzasadnien matematycznych: jest ono domys$lnym rodzajem uzasadnienia, ktore nigdy nie jest wynikiem
jakiej$ pracy poznawczej czy dowodu. Co wazne, uprawnienia mogg zosta¢ obalone lub ostabione.
Uprawnienie drastycznie zmienia tradycyjny krajobraz epistemologiczny i, jesli zdotamy je zintegrowac z
naszg epistemologig matematyki, moze dostarczy¢ petiejszego obrazu praktyk matematycznych i
zapewnic¢ bardziej precyzyjne ramy pojeciowe dla epistemologii matematyki. Jednakze pojecie
matematycznego uprawnienia musi dopiero zosta¢ w pelni rozwinigte. Co wigcej, dotychczas nie podjeto
zadnej proby systematycznej integracji uprawnien ze standardowg epistemologia oparta na dowodach.
Niewiele wiadomo o normatywne;j sile 1 epistemicznej roli uprawnienia. Ponadto, niewiele wiemy
réwniez o wpltywie uprawnienia na kwesti¢ obiektywnos$ci matematyki. Gtownym celem projektu jest
poczynienie znaczacego postepu w lepszym zrozumieniu pojecia uprawnienia i jego integracji z naszg
epistemologig opartag na dowodach. Projekt dazy do osiggnigcia tego celu poprzez realizacje trzech zadan:

(1) Okreslenie normatywnej sity uprawnienia jako uzasadnienia.
(2) Ocena epistemicznej roli uprawnienia w uzasadnieniu matematycznym.
(3) Analiza wplywu uprawnienia na obiektywnos¢ matematyki.

Metodologia badan

Proponowany projekt ma charakter nowatorski zardwno w zakresie oczekiwanych rezultatow, jak i
metodologii. Metodologia projektu zasadniczo rozni si¢ od zastanych podejs¢ do epistemologii i filozofii
matematyki: poszerza zestaw narzgdzi wykorzystywanych na gruncie (filozoficznej i matematycznej)
logiki oraz zestaw poje¢ tradycyjnie stosowanych w filozofii matematyki o metody i pojecia wlasciwe
dla epistemologii ogélnej i formalnej. Projekt ten bedzie aktywnie angazowatl, analizowat 1
wykorzystywat te pojecia. Odbiega on od standardowego podejscia do epistemologii matematyki rowniez
W sposOb programowy: w istotnym sensie chce wzmocni¢ autorytet epistemologii w epistemologicznych
debatach w filozofii matematyki, wbrew rozpowszechnionemu poglagdowi, ze matematyka nie podlega
epistemologicznemu osagdowi. Co istotne, projekt uznaje czeSciowy autorytet matematyki oraz kluczowe
znaczenie matematycznej i formalnej pracy dla filozofii i epistemologii, ale dazy przy tym do przyznania
epistemologii autorytetu w odniesieniu do waznych zagadnien filozoficznych.

Oczekiwane rezultaty

Oczekuje sie, ze wyniki projektu bedg miaty bezposredni wptyw na dziedziny i1 dyscypliny w ramach
filozofii, w tym na filozofi¢ matematyki, podstawy matematyki, epistemologie, filozofi¢ praktyki
matematycznej i filozofi¢ nauki. Wydaje si¢, ze udane zintegrowanie koncepcji uprawnienia z nasza
epistemologia wywrze trwaly wplyw na te dziedziny wiedzy, znacznie wykraczajacy poza czas trwania
projektu. Ponadto, nowatorska metodologia projektu stworzy podstawg dla przysztych badan, wywierajac
tym samym wptyw na praktyke naukowg poza czasem trwania projektu, umozliwiajac przyszly dialog i
wspotprace migdzy tradycyjnymi filozofami matematyki i nauki, filozofami formalnymi oraz
epistemologami.



