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Metateoretyczne 1 miedzyteoretyczne redukcje w podstawach

matematyki

W filozoficznych badaniach nad podstawami matematyki czesto analizowane sg rozmaite relacje
redukowalnosci. W obecnym projekcie badamy dwie szerokie kategorie takich redukcji: redukcje
metateoretyczne i redukcje miedzyteoretyczne. Redukcje metateoretyczne mozna postrzegaé jako
formalizacje pewnych intuicyjnych pojeé¢ (takich jak pojecie liczby naturalnej, zbioru itp.) w
teorii formalnej. Stanowia one redukcje pojeé¢ nieformalnych do teorii formalnych. Redukcje
miedzyteoretyczne redukuja jedna teorie do innej teorii formalnej. Intuicyjnie, takie redukcje
jednej teorii do innej pokazuja, ze (pod pewnymi wzgledami) teoria redukujaca moze nasladowac
teorie redukowana. Istnieje wiele naturalnych przyktadéw takich redukcji. W ramach projektu
chcemy zbadaé ich status epistemiczny z perspektywy tresci pojeciowej teorii.

Wiele naturalnych teorii formalnych wystepujacych w podstawach matematyki zdaje sie mieé¢
okreslony przedmiot badan. Na przyktad teorie arytmetyczne czesto sg opisywane jako teorie
pierwszego rzedu arytmetyki liczb naturalnych; niektére podsystemy arytmetyki drugiego rzedu
sg zaprojektowane, aby uchwyci¢ analize liczb rzeczywistych; aksjomatyczne teorie prawdy maja
na celu formalizacje pojecia prawdy uzywanego w rozumowaniu matematycznym i nieformalnym;
teorie zbioréw to formalne teorie uchwycajace nieformalne pojecie zbioru. Redukcje metate-
oretyczne stwierdzaja, ze pewne pojecia lub stanowiska podstawowe sa redukowalne do teorii
formalnej. Sa one kluczowe dla formalnych badari nad podstawami matematyki: bez nich trudno
byloby okresli¢ zwiazek miedzy teoria formalna a (szeroko rozumianym) przedmiotem badan
okreslonego obszaru matematyki. Dostarczaja takze dobrego wgladu w tres¢ pojeciowsa teorii
- teorie formalizujace obszar matematyki lub stanowisko filozoficzne intuicyjnie odnosza sie do
pojeé¢ uzywanych w tym obszarze matematyki lub stanowisku filozoficznym. Nasz projekt ma na
celu filozoficzna analize tej intuicyjnej idei i nadanie jej precyzyjnej formy.

Redukcje miedzyteoretyczne sa kluczowymi narzedziami w logicznej analizie formalnych
teorii matematycznych. Jakie filozoficzne konsekwencje mozna wyciggnaé¢ z istnienia danej
redukcji miedzy dwiema teoriami formalnymi? Naszym glownym celem w tej czesci projektu jest
analiza tego pytania w kontekscie tredci pojeciowej teorii. Jak silna relacja redukowalnodci jest
potrzebna, aby zachowaé tre$é¢ pojeciowa miedzy teoriami? Wydaje sie réwniez, ze akceptujac
teorie formalizujaca pewne pojecie (np. akceptujac ZFC jako formalizacje pojecia zbioru), implicite
zobowiazujemy sie do akceptacji pojeé¢, ktore nie sa explicite formalizowane przez te teorie (np.
pojecia liczby naturalnej). Mozemy wiec zapytaé, jak silna powinna by¢ relacja redukowalnosci
miedzy teoria formalizujaca jedno pojecie a teoria formalizujgca inne pojecie, aby da¢ podstawe
takim zobowiazaniom pojeciowym. Przypuszczalnie, docelowa relacja redukowalnosci powinna by¢é
stosunkowo silna. W zwigzku z tym interesujace wydaje sie pytanie o epistemiczna interpretacje
stabszych rodzajow redukcji miedzy teoriami. W projekcie proponujemy interpretacje pewnych

naturalnych relacji redukowalnosci jako dobrego miernika odlegtosci pojeciowej miedzy teoriami.



