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Pytanie, czy twierdzenia matematyki mozna potraktowac dostownie jako zdania prawdziwe
stanowito od poczatku istnienia filozofii jedng z najbardziej ktopotliwych zagadek. Natura
matematyki wydaje sie przeczy¢ wiekszosci intuicji na temat rzeczywistosci, ktérymi kierujemy sie
w nauce. Prawdy matematyczne poznajemy, jak sie zdaje, nie gromadzgc zadnych danych
empirycznych; jestesmy w stanie ustali¢ ich prawdziwos$¢ z pewnoscig; raz ustalone nie podlegajg
weryfikacji; obowigzujg wiecznie, odwiecznie i bezwarunkowo. Wiele stanowisk
antynaturalistycznych w historii filozofii, jako jedng z naczelnych motywacji i argumentow
przedstawiata wtasnie istnienie prawd matematycznych.

Jednym z uformowanych historycznie wyjasnien zagadkowej natury matematyki, jest poglad, ze
twierdzenia matematyki stanowig w istocie zdania ogdlne. JesteSmy faktycznie w stanie
jednoznacznie zdefiniowac ,strukture” liczb naturalnych postugujac sie wytgcznie zdaniami, ktore
mowig o jakims zbiorze obiektéw i jego podzbiorach. Postugujac sie tg definicjg, mozemy np.
przettumaczy¢ zdanie ,kazda liczba parzysta jest sumg dwoch liczb pierwszych” na zdanie

,W dowolnej strukturze, ktdra (w precyzyjnie zdefiniowanym sensie) wyglgda jak liczby naturalne,
jesli wezmiemy jedyne operacje, ktére (ponownie w konkretnym sensie) zachowujg sie, jak
dodawanie i mnozenie, kazdy obiekt, ktory wyglgda jak liczba parzysta, jest efektem jakby-
dodawania dwdch obiektow, ktore zachowujq sie, jak liczby pierwsze.

Dzieki takiemu ttumaczeniu, mozemy wyttumaczy¢ status zdan matematycznych nie postulujac
istnienia obiektow abstrakcyjnych zachowujgcych sie radykalnie inaczej od przedmiotéw znanych
naukom przyrodniczym. W przedstawianym ujeciu twierdzenia matematyki méwityby po prostu,
dostownie, o wszystkim.

Chot¢ rozwigzanie to wydaje sie filozofom atrakcyjne, to szczegdty definicji, co to znaczy, ze jakies$
obiekty zachowujq sie, jak liczby naturalne, budzga juz gigantyczne problemy filozoficzne. Aby
precyzyjnie wypowiedziec te szczegdty, musielibysmy postuzy¢ sie logikg drugiego rzedu, ktora
pozwala moéwic, ze jakas wtasnos¢ zachodzi dla dowolnego ,,zbioru”, czy ,grupy” obiektéw, o
ktérych mowa.

Okazuje sie jednak, ze tpo, ktdre konkretnie zdania sg prawdami logiki drugiego rzedu, zalezy od
przyjetych aksjomatdw dotyczacych teorii zbiorow, ktéra stuzy tez za ogdlny uktad aksjomatdéw catej
matematyki. Wydaje sie wiec, ze udato nam sie opisa¢ zdania matematyki, jako zdania o wszystkim
naraz tylko przy zatozeniu, ze istniejg obiektywnie prawdziwe aksjomaty opisujgce pojecie zbioru.
Wydaje sie wiec, ze niestety nasza redukcja nie przyniosta zadnej korzysci — wcigz ostatecznie
musimy odwoftac sie do obiektywnych prawd na temat abstrakcyjnych bytéw, tyle tylko, ze teraz
tymi bytami sg zbiory, a nie liczby, czy operatory.

Tymczasem jednak istnieje rodzina twierdzen logiki matematycznej gtoszgca, ze duza i wazna grupa
zdan logiki drugiego rzedu jest jednak w pewnej mierze niezalezna od ksztattu uniwersum teorii
mnogosci. Istniejg pewne aksjomaty, ktdre stanowig bardzo naturalne rozszerzenie obecnie
przyjmowanej aksjomatyki zbioréw, a ktérych przyjecie implikuje, ze duzy zakres zdan logiki
drugiego rzedu s3 jednak prawdziwe w ,absolutny” sposéb. Mimo, ze opisane zjawisko stanowi
wazny nurt badan logiki, to nie doczekato sie jednak do tej pory systematycznej analizy filozoficznej,
ktora pozwolitaby wywnioskowaé, czy opisane zjawiska pozwalajg jednak przyjaé, ze istnieje
obiektywny opis struktur matematycznych, ktéry nie wymagatby postulowania bytow
matematycznych. W moim projekcie zamierzam zapewnic¢ takg wtasnie analize.



