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Logiczne i filozoficzne aspekty pluralizmu i
potencjalizmu w teorii mnogos$ci i arytmetyce —
streszczenie popularno-naukowe

Potencjalizm w filozofii matematyki jest idea, wedle ktdej uniwersum matematycznego
dyskursu nigdy nie jest dane w calosci, lecz stanowi spektrum klas obiektéw, ktdée moga
by¢ odkrywane jedynie stopniowo. Idea ta siega starozytnych sporéw dotyczacych potenc-
jalnej i aktualnej nieskoriczonodci - mianem potencjalizmu mozna okredli¢ arystotelesowski
poglad, gloszacy, ze wlasciwym sensem pojecia nieskoriczonosci jest jedynie nieskoriczonosé
potencjalna, co oznacza, ze nie istnieja tak naprawde wtasciwe zbiory nieskoncozne, lecz ze
konstrukcje obiektow skoriczonych moga by¢ prowadzone nieograniczenie (lecz zawsze skoricze-
nie) dlugo.

Idea potencjalizmu zostata niedawno zastosowana do teorii bogatszych niz arytmetyka,
w tym do teorii obiektéw nieskoniczonych, tj. teorii mnogosci. Potencjalizm teoriomnogos-
ciowy glosi, ze cale uniwersum matematyki (formalizowanej w teoriomnogosciowych termi-
nach) nigdy nie jest dane w pelni, lecz ze zawsze mozna je rozszerzy¢ lub zmodyfikowac.
Ten sposé myslenia o uniwersum teorii zbioréw jest §cidle zwiazany z tzw. koncepcja mul-
tiwersyzmu, zgodnie z ktéra nie istnieje absolutne, ostateczne i jedynie prawdziwe pojecie
zbioru - a co za tym idzie - nie ma filozoficznego uzasadnienia mowa o jednym i wlasciwym
uniwersum zbiordéw, lecz ze istnieje wielos¢é akceptowalnych modeli teorii mnogodci, kazdy
realizujacy szczegdlne, wlasciwe sobie pojecie zbioru. Konsekwencja tego pogladu musi by¢
odrzucenie jako nieuzasadnionych préb poszukiwania ostatecznych aksjomatéw opisujacych
teoriomnogosciowe uniwersum. Multiwersyzm postuluje w to miejsce badanie jak najszerszych
niesprzecznie opisywalnych klas modeli teorii mnogoéci i traktowanie ich jak réwnoprawnych
struktur stanowiacych podstawe matematyki.

Gléwnym celem niniejszego projektu jest zbadanie wtasnosci réznych koncepcji teorio-
mnogoéciowego multiwersum z punktu widzenia potencjalizmu i doktadna analiza iwzajem-
nego stosunku tych stanowisk. W tym celu planujemy podda¢ idee potencjalizmu szczegbétowemu
filozoficznemu badaniu i przygladaé¢ sie réznym postaciom potencjalizmu w obrebie réznych
koncepcji teoriomnogosciowego multiwersum oraz w obrebie klas niestandardowych i skonc-
zonych modeli arytmetyki, jako ze to dla tego jezyka formutuje sie gtéwnie potencjalistyczne
formalizacje.

Za pomocy badan z zakresu logiki matematycznej - gtéwnie teorii modelii dla teorii mno-
gosci, logiki modalnej, i logicznych podstaw arytmetyki - zbadamy logiczne aspekty r6znych
postaci takich pluralistycznych koncepcji w podstawach i filozofii matematyki. Mamy nadzieje
dzieki temu rzucié¢ wiecej §wiatta na problem tego, czy ontologiczny pluralizm jako stanowisko
w filozofii teorii mnogosci i arytmetyki jest do utrzymania, i jedli tak, to dzieki czemu, a
jesli nie, to dlaczego. Spodziewamy sie w toku prac nad realizacja projektu znalezé glob-
alne wtasnosci teoriomnogogciowych uniwerséw mogace by¢ dodatkowo przedmiotem czysto
matematycznych badan.

Dodatkowym narzedziem, stosowanym z sukcesami we wspotczesnej logice do badania pod-
staw matematyki, beda dla nas logiki modalne. Za pomoca tego narzedzia bedziemy mogli
$cigle poréwnywaé ze soba istotne dla potencjalizmu wtasnosci modalne systeméw modeli dla
teorii formulowanych nawet w réznych, z pozoru nieprzystajacych do siebie jezykach formal-
nych.



