
Logiczne i �lozo�czne aspekty pluralizmu i

potencjalizmu w teorii mnogo±ci i arytmetyce �

streszczenie popularno-naukowe

Potencjalizm w �lozo�i matematyki jest ide¡, wedle któej uniwersum matematycznego

dyskursu nigdy nie jest dane w caªo±ci, lecz stanowi spektrum klas obiektów, któe mog¡

by¢ odkrywane jedynie stopniowo. Idea ta siega staro»ytnych sporów dotycz¡cych potenc-

jalnej i aktualnej niesko«czono±ci - mianem potencjalizmu mo»na okre±li¢ arystotelesowski

pogl¡d, gªosz¡cy, »e wªa±ciwym sensem poj¦cia niesko«czono±ci jest jedynie niesko«czono±¢

potencjalna, co oznacza, »e nie istniej¡ tak naprawd¦ wªa±ciwe zbiory niesko«cozne, lecz »e

konstrukcje obiektów sko«czonych mog¡ by¢ prowadzone nieograniczenie (lecz zawsze sko«cze-

nie) dªugo.

Idea potencjalizmu zostaªa niedawno zastosowana do teorii bogatszych niz arytmetyka,

w tym do teorii obiektów niesko«czonych, tj. teorii mnogo±ci. Potencjalizm teoriomnogo±-

ciowy gªosi, »e caªe uniwersum matematyki (formalizowanej w teoriomnogo±ciowych termi-

nach) nigdy nie jest dane w peªni, lecz »e zawsze mo»na je rozszerzy¢ lub zmody�kowa¢.

Ten sposó my±lenia o uniwersum teorii zbiorów jest ±ci±le zwi¡zany z tzw. koncepcj¡ mul-

tiwersyzmu, zgodnie z któr¡ nie istnieje absolutne, ostateczne i jedynie prawdziwe poj¦cie

zbioru - a co za tym idzie - nie ma �lozo�cznego uzasadnienia mowa o jednym i wªa±ciwym

uniwersum zbiorów, lecz »e istnieje wielo±¢ akceptowalnych modeli teorii mnogo±ci, ka»dy

realizuj¡cy szczególne, wªasciwe sobie poj¦cie zbioru. Konsekwencj¡ tego pogl¡du musi by¢

odrzucenie jako nieuzasadnionych prób poszukiwania ostatecznych aksjomatów opisuj¡cych

teoriomnogo±ciowe uniwersum. Multiwersyzm postuluje w to miejsce badanie jak najszerszych

niesprzecznie opisywalnych klas modeli teorii mnogo±ci i traktowanie ich jak równoprawnych

struktur stanowi¡cych podstaw¦ matematyki.

Gªównym celem niniejszego projektu jest zbadanie wªasno±ci ró»nych koncepcji teorio-

mnogo±ciowego multiwersum z punktu widzenia potencjalizmu i dokªadna analiza iwzajem-

nego stosunku tych stanowisk. W tym celu planujemy podda¢ ide¦ potencjalizmu szczegóªowemu

�lozo�cznemu badaniu i przygl¡da¢ si¦ ró»nym postaciom potencjalizmu w obr¦bie ró»nych

koncepcji teoriomnogo±ciowego multiwersum oraz w obr¦bie klas niestandardowych i sko«c-

zonych modeli arytmetyki, jako »e to dla tego j¦zyka formuªuje si¦ gªównie potencjalistyczne

formalizacje.

Za pomoc¡ bada« z zakresu logiki matematycznej - gªównie teorii modelii dla teorii mno-

go±ci, logiki modalnej, i logicznych podstaw arytmetyki - zbadamy logiczne aspekty ró»nych

postaci takich pluralistycznych koncepcji w podstawach i �lozo�i matematyki. Mamy nadziej¦

dzi¦ki temu rzuci¢ wiecej ±wiatªa na problem tego, czy ontologiczny pluralizm jako stanowisko

w �lozo�i teorii mnogo±ci i arytmetyki jest do utrzymania, i je±li tak, to dzi¦ki czemu, a

je±li nie, to dlaczego. Spodziewamy si¦ w toku prac nad realizacj¡ projektu znale¹¢ glob-

alne wªasno±ci teoriomnogo±ciowych uniwersów mog¡ce by¢ dodatkowo przedmiotem czysto

matematycznych bada«.

Dodatkowym narz¦dziem, stosowanym z sukcesami we wspóªczesnej logice do badania pod-

staw matematyki, b¦d¡ dla nas logiki modalne. Za pomoc¡ tego narz¦dzia b¦dziemy mogli

±ci±le porównywa¢ ze sob¡ istotne dla potencjalizmu wªasno±ci modalne systemów modeli dla

teorii formuªowanych nawet w ró»nych, z pozoru nieprzystaj¡cych do siebie j¦zykach formal-

nych.
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