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O PARACH ZARISKIEGO OSOBLIWOSCI POWIERZCHNI

Projekt dotyczy topologii osobliwoéci powierzchni zespolonych.

Niech go i g1 beda dwoma wielomianami trzech zmiennych zespolonych z1, 29, 23. Zaktadamy, ze
go 1 g1 zeruja sie w poczatku uktadu wspotrzednych 0 € C? i 7e odpowiadajace im kietki powierzchni,
V(go) i V(g1), maja izolowane osobliwosci w 0. Ogoélnie wiadomo, ze jesli V(go) i V(g1) maja
taka sama topologie zanurzona, to maja te sama liczbe Milnora, u. 7 drugiej strony jest catkiem
mozliwe, ze dwie izolowane osobliwosci powierzchni maja te sama liczbe Milnora (lub nawet te
sama trojke p* Teissiera) i rozne topologie zanurzone. Obalajac przypuszczenie Yau, Artal Bartolo
wykazal ponadto, ze topologia , linku” powierzchni i wielomian charakterystyczny jej monodromii nie
wyznaczaja jednoznacznie topologii pary (C3,V (g;)), j € {0,1}. Jednak w praktyce, majac go i g1
z tym samym wielomianem charakterystycznym (lub ta sama monodromia funkcji zeta), z ta sama
trojka p* Teissiera i homeomorficznymi ,linkami” abstrakcyjnymi, bardzo trudno jest sprawdzi¢,
czy istnieje homeomorfizm par (C3,V(go)) i (C3,V(g1)). W tym projekcie jestesmy zainteresowani
pewnymi typami osobliwosci powierzchni, ktore ,przypuszczalnie okreslaja” pary kietkow V(go) i
V(g1) majacych te same powyzsze niezmienniki, ale topologie par (C3,V (go)) i (C3,V (g1)) sa rézne.

Doktadniej, zal6zmy teraz, ze dla j € {0, 1} wielomian g; ma postaé g; = f; —i—zf”m (1 € {1,2,3}),
gdzie m jest liczbg catkowita > 1, a f; jest niestalym, zredukowanym, wielomianem jednorodnym
stopnia d spelniajacym nastepujace warunki (ktore sa spetlmione po stosownej zamianie uktadu
wspOtrzednych):

(i) zbiory punktéw krytycznych krzywych rzutowych C; = {f; = 0} C P? nie przecinaja zadnej
osi wspotrzednych z; =0 w P? (1 <4 < 3);

(i) f;j jest ,convenient” (tzn. diagram Newtona f; przecina kazda 0§ wspotrzednych) i niezde-
generowany w sensie Newtona na dowolnej $cianie A diagramu Newtona, ktéra nie jest
maksymalnego wymiaru.

Wtedy g; okresla izolowang osobliwo§¢ powierzchni w C3 zwang osobliwoscig Lé—Yomdina. Zalozmy
tez, ze rzutowe styczne stozki V(go) 1 V(g1) (czyli krzywe rzutowe Cy i C1) tworza pare Zariskiego
krzywych rzutowych w P? (tj. Co i C1 maja takie same ,combinatorics”, a pary (P%,Cp) i (P2, C})
nie s3 homeomorficzne). Mowimy, ze (V(go), V(g1)) jest (-parg Zariskiego osobliwosci powierzchni,
jesli kietki go i g1 w 0 maja te samg funkcj¢ zeta monodromii i jesli odpowiednie linki, Ky i K,
maja te sama topologie. Ostatnio Oka i autor pokazali, ze jesli osobliwosci krzywych Cy i C] sa
niezdegenerowane w sensie Newtona w stosownych lokalnych wspotrzednych, to (V(go), V(g1)) jest
(-parg Zariskiego osobliwosci powierzchni, gg i g1 maja te samg trojke pu* Teissiera, ale wielomiany
te leza w roznych tukowo spojnych sktadowych stratu p* = const. Taka specjalna (-pare Zariskiego
nazywamy pu*-parg Zariskiego osobliwosci powierzehni. Oczywiscie, bycie p*-parg Zariskiego osobli-
wosci powierzchni nie oznacza, ze V(go) i V(g1) maja rozne topologie zanurzone. Jest to jednak
niezbedny warunek i wazny krok w zrozumieniu problemu.

Pierwszym celem niniejszego projektu jest zbadanie analogicznego pytania dla stratu p = const.
Doktadniej, pytamy, czy prawda jest, ze niezdegenerowanie w sensie Newtona osobliwosci krzywych
Cp i Cy implikuje rowniez, ze (V(go),V(g1)) jest p-para Zariskiego osobliwosci powierzchni (czyli
w*-para Zariskiego, dla ktorej nie tylko go i g1 leza w réznych tukowo spdjnych sktadowych stratu
w* = const, ale takze leza w réznych tukowo spojnych sktadowych stratu p = const). Jest to znacznie
silniejsze stwierdzenie.

Drugim celem tego projektu jest zbadanie probleméw podobnych do wymienionych powyzej
(zarowno dla p*, jak i p), ale ogodlniejszej sytuacji, gdzie (Cp,C1) jest para Zariskiego krzywych
rzutowych z wagg, w ptaszczyznie rzutowej z waga.

Wreszcie, naszym trzecim i ostatnim celem jest zbadanie analogicznych problemdw dla niektérych
innych klas osobliwosci powierzchni (tj. osobliwosci, ktore nie sg typu Lé-Yomdin (z waga)).



