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W tym projekcie rozwazam zespolone rozmaitosci algebraiczne wywodzace sie z teorii
reprezentacji. Geometryczne operacje na tych rozmaitosciach czesto indukujg ciekawe
dziatania algebr na ich pierscieniach kohomologii. Najbardziej znanymi przyktadami sg
uogdlnione rozmaitosci flag z dziataniem algebry typu Hecke oraz schematy Hilberta
punktow na ptaszczyznie z dziataniem algebry Heisenberga.

W obu przypadkach rozpatrywang rozmaito$é mozna roztozy¢ na komérki bedace lokalnie
domknietymi podrozmaitosciami. Dla uogdlnionych rozmaitosci flag dostajemy rozktad
Bruhata, a dla schematu Hilberta rozktad Biatenickiego-Biruli. Kazdej komdrce przypisujemy
element kohomologii, nazywany jej klasg charakterystyczng. Okazuje sie, ze w obu
przypadkach dziatanie algebry pozwala na obliczenie klas bardziej skomplikowanych
komoérek z klas prostszych. Klase najmniejszej komorki mozna tatwo obliczyé. Dziatanie
algebry pozwala efektywnie wyznaczy¢ klasy bardziej skomplikowanych komérek.

W gtéwnej czesci projektu zajmuje sie konkretng klasg charakterystyczng: stabilng otoczka.
Wywodzi sie ona z geometrycznej teorii reprezentacji. Jest zdefiniowana aksjomatycznie,
jako jedyna klasa spetniajgca pewien zestaw warunkdw. Dowdd jej istnienia jest
niekonstrukcyjny. W ogélnosci bardzo trudno jest znalez¢ konkretny element spetniajgcy
aksjomaty. W przypadku przestrzeni jednorodnych stabilna otoczka jest rowna innej klasie
charakterystycznej: skreconej motywicznej klasie Cherna. Ten rezultat umozliwit konstrukcje
elementu spetniajgcego aksjomaty stabilnej otoczki za pomocg dziatania algebry typu Hecke.
Umozliwia to efektywny sposéb obliczenia stabilnej otoczki.

Stabilna otoczka zalezy od parametru nazywanego ,slope”. Jej konstrukcja za pomocng
algebry Hecke byta poczatkowo znana jedynie dla specjalnej wartosci tego parametru.
Ostatnio we wspolnym projekcie z A. Weberem uogdlnili§my ten rezultat do przypadku
dowolnej wartosci parametru ,slope”. Kilka wynikéw bazujgcych na indukcyjnej konstrukcji
stabilnej otoczki jest dowiedzione jedynie dla specjalnej wartosci ,,slope”. W tym projekcie
zamierzam dowiesc¢ je w ogdlnym przypadku.

Przeksztatcenie Kirwan umozliwia opisanie stabilnej otoczki dla przestrzeni jednorodnej za
pomoca prostszego obiektu: funkcji wymiernej wielu zmiennych. Taka funkcja nie jest
jednoznaczna, jednak czasami (np. w typie A) mozna wyznaczy¢ wyrdznionego
reprezentanta. Ten wybor jest zwigzany z pewng algebra typu Hecke. Jednym z celéw
projektu jest znalezienie geometrycznej interpretacji tej algebry i wyrdznionego
reprezentanta dla dowolnej algebraicznej grupy potproste;.



