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Kwaterniony sa uogélnieniem liczb zespolonych takim, ze dopuszczamy trzy licz-
by urojone i, j, k spetniajace wtasnos¢:

==K =ijk=—1.

Mozemy je interpretowaé jako 4-wymiarowa przestrzefi H = R* nad ciatem liczb
rzeczywistych wyposazong w dziatanie - mnozenie. Jest ono zdefiniowane przez
powyzszy warunek, przy czym utozsamiamy:

1:=(1,0,0,0), i:= (0,1,0,0), j:= (0,0,1,0), k := (0,0,0,1).

Obiekt geometryczny nazywamy n-wymiarowg rozmaitoScia jesli blisko kazde-
go swojego punktu wyglada jak R". Przyktadem takiego obiektu jest sfera. W
tym projekcie zajmujemy si¢ 4n-wymiarowymi rozmaitoSciami, ktérych prze-
strzen styczna w kazdym punkcie moze by¢ utozsamiona z H". W zaleznoSci od
szczegblowego, technicznego matematycznego warunku dotyczacego wtasnosci
tego utozsamienia, takie rozmaitoS$ci nazywamy rozmaito$ciami kwaternionowy-
mi, hiperzespolonymi, kwaternionowo-Kihlerowskimi lub hyperkihlerowskimi.
RozmaitoSci te sg istotne zaréwno z punktu widzenia matematyki, jak 1 fizyki
teoretycznej.

Celem projektu jest poréwnanie dwéch typéw konstrukcji rozmaitosci hy-
perkédhlerowskich i, bardziej ogdlnie, kwaternionowych: konstrukcji typu Feix-
Kaledina oraz c-mapy. Pierwsza z nich uzywa tzw. teorii twistorowej 1 z tego
powodu jest uwiktana, tzn. wiemy tylko, ze zadana struktura na rozwazanej roz-
maitosci istnieje i mozemy wydedukowacd jej pewne wilasnosci jednak nie mamy
konkretnych wzoréw. Druga z nich, odkryta poczatkowo przez fizykéw, jest dana
konkretnym wzorem matematycznym. Konstrukcje te, pomimo istnienia pewnych
réznic zar6zno w uzywanych danych poczatkowych, jak i we wlasnoSciach, maja
pewne uderzajace podobienstwa. Naszym cele jest sprawdzenie, czy przynajmniej
do pewnego stopnia mozemy zinterpretowac je jako rownowazne. Jesli pokazemy
ze nie jest to mozliwe, to zbadamy przyczyny tych podobieistw. Wynikiem pro-
jektu bedzie zwigkszenie naszego rozumienia tych konstrukcji otaz otrzymanie
nowych przyktadéw rozmaitosci kwaternionowych.



