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OSOBLIWE ROZMAITOSCI KONTAKTOWE -
STRESZCZENIE POPULARNONAUKOWE

ROBERT SMIECH

Problem ktoéry stanowi punkt wyjscia dla naszego projektu doty-
czy klasyfikacji pewnego szczegdlnego typu rozmaitosci riemannow-
skich. Przyktadami takich obiektéw sa: krzywe, powierzchnia obwa-
rzanka badZz dowolnej kuli (réwniez ziemskiej) czy nawet caly Wszech-
swiat. Od lat 50 wiadomo, ze wszystkie elementarne rozmaitosci rie-
mannowskie mozna podzieli¢ na siedem klas. Jedna sposréod nich -
tak zwane rozmaitosci kwaternionowo-Kahlerowskie - jest interesujaca
dla badaczy, poniewaz jedyne znane przyklady to bardzo szczegdlne
obiekty zwane przestrzeniami symetrycznymi. Wobec tego LeBrun i
Salamon postawili hipoteze (otwarta do dzi$ i nazwana na ich cze$¢) ze
nie ma innych rozmaitosci kwaternionowo-Kahlerowskich.
Najwazniejszy wktad LeBruna i Salamona w to zagadnienie polega
na przeniesieniu jego badania do innego dziatu matematyki, zwanego
geometrig algebraiczng. Zauwazyli oni mianowicie ze kazdej rozmaito-
sci kwaternionowo-Kahlerowskiej mozna przyporzadkowaé jednoznacz-
nie pewna rozmaitosé¢ algebraiczna (obiekt badan geometrii algebraicz-
nej) wyposazona w strukture kontaktowa (pojecie to jest dosy¢ tech-
niczne i nie bedziemy probowaé go przyblizaé¢). Wobec tego mozemy
probowaé¢ udowodni¢ hipoteze LeBruna-Salamona klasyfikujac algebra-
iczne rozmaitosci kontaktowe, majac na podoredziu réznorakie narze-
dzia wspomnianej dziedziny. W ten sposob udato sie osiggnaé cze-
Sciowy postep (na przyktad dowodzac hipotezy w pewnych szczegdl-
nych przypadkach). Jednak wciaz problemem pozostaje istnienie nie-
wielkiej liczby przyktadéw, co ogranicza nasze rozumienie zagadnienia.
7, drugiej strony znalezienie nowych oznaczaloby obalenie hipotezy.
Nasz projekt ma na celu w pewien sposéb obejsé¢ te trudnosé. Mia-
nowicie chcemy znalezé odpowiednie uogodlnienie pojecia algebraicznej
rozmaitosci kontaktowej (to znaczy zmniejszy¢ nasze wymagania co
do obiektéw ktére rozpatrujemy), dopuszezajac na niej istnienie punk-
téw osobliwych (niegtadkich, czyli "kantéw”) lub pozwoli¢ strukturze
kontaktowej degenerowaé si¢ na pewnym ograniczonym podzbiorze,
tak aby pewne naturalne modyfikacje rozmaitosci algebraicznych wcigz
miescily sie w naszym pojeciu (nie jest to mozliwe w przypadku zwy-
ktej definicji). Oczywiscie w ten sposéb wykraczamy poza pole badan
zdefiniowane przez hipoteze LeBruna-Salamona, ale zyskujemy znaczng
swobode dziatania co moze pozwoli¢ na znaczne lepsze zrozumienie roz-
nych wlasnosci struktury kontaktowej badz - w najlepszym przypadku
- pomo6c w skonstruowaniu kontrprzyktadu.
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