
Projekt koncentruje si¦ na zastosowaniu metod teorii mnogo±ci, takich jak kombinatoryka
niesko«czona, metoda forcingu, zastosowania dodatkowych aksjomatów teorii mnogo±ci itp., w
topologicznych aspektach niektórych obszarów klasycznej abstrakcyjnej analizy funkcjonalnej,
takich jak izomor�czna teoria przestrzeni Banacha, geometria przestrzeni Banacha, algebry ope-
ratorów dziaªaj¡cych na przestrzeniach Banacha, algebry operatorów (C*-algebry), przestrzenie
miar Radona.

�ródªem wspólnych motywacji topologicznych jest tu zbiór C(K) wszystkich rzeczywistych
lub zespolonych funkcji ci¡gªych na zwartej przestrzeni Hausdor�a K. Niesie on struktur¦ prze-
strzeni Banacha z norm¡ supremum, struktur¦ przemiennej C*-algebry lub mo»e by¢ trakto-
wany jako przestrze« topologiczna Cw(K) wyposa»ona w sªab¡ topologi¦ indukowan¡ struktur¡
przestrzeni Banacha lub topologi¦ punktowej zbie»no±ci Cp(K).

Aby uzyska¢ peªniejszy obraz, naturalne i u»yteczne jest rozwa»enie nie tylko zwartych
przestrzeni K, ale tak»e ich podprzestrzeni X (jest to dokªadnie klasa przestrzeni Tichonowa)
i odpowiadaj¡cych im przestrzeni Cp(X), a tak»e lokalnie zwartych przestrzeni K i przestrzeni
Banacha C0(K) funkcji ci¡gªych na K znikaj¡cych w niesko«czono±ci. Gªównymi przykªadami
rozwa»anych obiektów s¡ uzwarcenie �echa-Stone'a przestrzeni liczb naturalnych βN, prze-
strze« Banacha ci¡gów ograniczonych `∞, przestrze« ograniczonych operatorów w przestrzeni
Hilberta B(`2) oraz ich podstruktury i ilorazy; kule BE∗ w przestrzeni sprz¦»onej w sªabej∗ to-
pologii, dla podprzestrzeni E przestrzeni `∞ lub podalgebr E w B(`2), ich podprzestrzenie oraz
ci¡gªe obrazy i przestrzenie funkcji ci¡gªych okre±lonych na nich z ró»nymi wy»ej wymienionymi
topologiami; przestrzenie miar na niektórych z wymienionych przestrzeni.

Projekt dotyczy obiektów (gªównie przestrzeni funkcyjnych), które s¡ wa»ne zarówno w
topologii, jak i analizie funkcjonalnej. Tematyka projektu przyci¡ga uwag¦ matematyków z
ró»nych o±rodków badawczych w Australii, Austrii, Brazylii, Kanadzie, Czechach, Francji, Gre-
cji, Wielkiej Brytanii, Meksyku, Holandii, Polsce, Rosji, Hiszpanii, USA i innych krajach.
Badania w tym obszarze maj¡ charakter interdyscyplinarny w obr¦bie matematyki, wymagaj¡
poª¡czenia metod z ró»nych gaª¦zi matematyki - topologii ogólnej i niesko«czenie wymiarowej,
przestrzeni Banacha, C*-algebr, teorii mnogo±ci, teorii miary, deskryptywnej teorii mnogo±ci.
Liczne ostatnie wyniki w teorii przestrzeni Banacha i algebr operatorowych, uzyskane przez nas
i innych matematyków, pokazuj¡, »e zastosowanie metod kombinatorycznych i teoriomnogo-
±ciowych mo»e by¢ tu bardzo owocne. W niektórych przypadkach zastosowanie technik z teorii
mnogo±ci jest absolutnie konieczne, odpowiedzi na pewne dobrze znane problemy z analizy za-
le»¡ od dodatkowych zaªo»e« teoriomnogo±ciowych. Co wi¦cej, mo»emy mie¢ tu do czynienia
z do±¢ zaskakuj¡c¡ sytuacj¡: przy zaªo»eniu pewnych dodatkowych aksjomatów teoriomnogo-
±ciowych dany problem mo»e mie¢ rozwi¡zanie pozytywne, a przy zaªo»eniu innych negatywne;
nie da si¦ wi¦c go rozstrzygn¡¢ na gruncie standardowej teorii mnogo±ci.

Ta interakcja mi¦dzy ró»nymi dziedzinami matematyki sprawia, »e ten obszar bada« jest
szczególnie interesuj¡cy i stymuluje rozwój nowych metod i technik we wszystkich zaanga»o-
wanych dziedzinach.
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