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Celem projektu Arytmetyczne wtasnosci specjalnych ciggow liczbowych, wielomiandw i utam-
kow tancuchowych bedzie uzyskanie nowych rezultatéw dotyczacych teorioliczbowych wlasnosci
pewnych ciggdéw wielomianoéw i ich wspotczynnikow zwiazanych z partycjami oraz kompozy-
cjami liczb naturalnych o elementach z ustalonego zbioru A C N. Interesowa¢ nas réwniez
bedzie zachowanie ostatnich niezerowych cyfr wartosci wielomianéw o wspotczynnikach catko-
witych oraz innych szczegdlnych funkcji o wartosciach catkowitych. Ponadto bada¢ bedziemy
wystepowanie pewnych skoriczonych stow w rozwinieciach na utamki tancuchowe pierwiastkow
wyzszych stopni z liczb pierwszych. Doktadniej, projekt w naturalny sposéb dzieli sie na cztery
czescl.

Pierwsza czes$¢ projektu poswiecona bedzie badaniu automatycznosci ostatnich niezerowych
cyfr rozwinie¢ w bazach catkowitych warto$ci wielomianéw i pewnych funkcji interesujacych
z arytmetycznego punktu widzenia. Przypomnijmy, ze nieskoiiczony ciag nazywamy automa-
tycznym jesli istnieje skonczony automat, ktéry generuje ten ciag. Pytanie dotyczace automa-
tycznosci ostatnich niezerowych cyfr rozwiniecia n! w réznych bazach jest klasyczne i w duzej
czesci zostato rozwigzane. Interesowac nas bedzie naturalne uogolnienie funkceji silni zadane po-
przez iloczyn kolejnych wartosci ustalonego wielomianu oraz inne funkcje zadane przez pewne
wspotczynniki dwumianowe.

Druga czes¢ projektu dotyczy¢ bedzie wielomianéw partycji i kompozycji skojarzonych z
ustalonym zbiorem A. Przypomnijmy, ze A-partycja liczby naturalnej n nazywamy przedsta-
wienie n jako sumy o elementach ze zbioru A. Partycje o elementach interesujacych z arytme-
tycznego punktu widzenia sa klasycznym obiektem badan w teorii liczb i matematyce dyskret-
nej. n-ty wielomian partycji definiowany jest jako jedyny wielomian n-tego stopnia, ktorego i-ty
wspotezynnik jest liczbg A-partycji n o doktadnie ¢ elementach. Badanie wspétczynnikéw tych
wielomianéw przy ustalonej wartosci ¢ daje wglad w strukture ilosciowa A-partycji liczby. W
szezegblnosei interesowaé nas beda pytania dotyczace automatycznodci (regularnosci), znika-
nia w pierwiastkach z jednosci oraz inne wlasnosci arytmetyczne. Analogiczne badania zostana,
przeprowadzone dla wielomianéw zwiazanych z kompozycjami (przez kompozycje rozumiemy
przedstawienie liczby naturalnej jako sumy o elementach ze zbioru A, gdzie przedstawienie
rozniace sie kolejnoscia sktadnikow uznajemy za rozne).

Trzecia czesé projektu poswiecona bedzie badaniu wspotczynnikéw rozwiniecia Taylora for-
malnej potegi funkcji generujacej dla ciggu zliczajacego A-partycje. Wartosé rozwazanego wie-
lomianu na dodatniej liczbie catkowite £ ma naturalng interpretacje kombinatoryczna, tj. daje
liczbe k-kolorowych A-partycji. Bedziemy zainteresowani znikaniem wartosci wielomiandéw na
pierwiastkach 7z jednosci oraz ujemnych liczbach catkowitych i innymi wtasnosciami arytme-
tycznymi.

Ostatnia czesé projektu dotyczy probleméw zwigzanych z wystepowaniem ustalonych stow
w rozwinieciach na utamki tancuchowe pierwiastkow wyzszych stopni z liczb pierwszych i innych
funkcji, zar6wno w kontekscie klasycznych utamkoéw tancuchowych, jak réwniez ich wielowy-
miarowych odpowiednikéw. Badane bedzie rowniez uogoélnienie algorytmu Gospera z przypadku
klasycznego (jednowymiarowego) na wielowymiarowy.

Wyniki uzyskane podczas trwania projektu bedg publikowane w czasopismach o zasiegu
miedzynarodowym oraz przedstawiane na seminariach i konferencjach.



