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Teoria modeli jest dziatem logiki matematycznej koncentrujacym sie na badaniu struk-
tur matematycznych, ktore sa modelamsi ustalonej teorii, gdzie stowo teoria ma Scisty
sens pochodzacy z logiki matematycznej. Bardziej konkretnie: teoria modeli zajmuje
sie porownywaniem, budowg i klasyfikacja tychze modeli. Kluczowym pojeciem i przed-
miotem badan sa tu tzw. podzbiory definiowalne modelu (i jego poteg kartezjanskich),
czyli zbiory, ktore da sie zdefiniowaé¢ za pomoca jezyka rozwazanej teorii; bardziej for-
malnie, zbior definiowalny to zbiér elementéw spelniajacych w modelu pewna formute z
jezyka. Dobrym przykladem jest zbior rozwigzan ustalonego uktadu réwnan: np. réwnan
wielomianowych lub rownan rozniczkowych, w zaleznosci od rozwazanego jezyka.

Projekt dotyczy badania roéznych zagadnien zwigzanych z grupami w teorii modeli.
Projekt przewiduje w szczegolnosci zbadanie kwestii istnienia modelowego towarzysza dla
teorii ciat z dziataniami pewnych grup, oraz zbadanie teorio-modelowych wtasnosci tego
towarzysza. Istnienie powyzszego modelowego towarzysza danej teorii jest $cisle zwigzane
z istnieniem ,idealnych” czy tez ,uniwersalnych” modeli tej teorii, tzn. modeli, w ktorych
istniejg rozwiazania wszystkich ,potencjalnie rozwigzywalnych ukladéw rownan” a takze
nieskonczonych uktadéw tychze ,réwnan”. Dobre wlasnosci modelowego towarzysza moga
zaowocowal zastosowaniami w innych dziatach matematyki.

Projekt zaktada réwniez zbadanie przy uzyciu metod dynamiki topologicznej réznych
wlasnosci grup definiowalnych oraz grup automorfizméw modeli danej teorii. Planowane
badania beda uzywaé¢ metod algebry, dynamiki topologicznej, kombinatoryki i teorii mod-
eli. Celem jest tu rozstrzygniecie kilku fundamentalnych hipotez dotyczacych przestrzeni
silnych typow (czyli przestrzeni klas pewnych niezmienniczych relacji rownowaznosci na
dostatecznie duzym modelu teorii) oraz pewnej kanonicznej grupy otrzymanej przy uzy-
ciu dynamiki topologicznej (tzw. grupy Ellisa). Hipotezy te odnosza sie gtownie do tzw.
teoril prostych i teorii z wlasnoscia niezaleznosci. Sa to intensywnie badane w ostat-
nich dwudziestu latach klasy teorii z wieloma waznymi przykladami i zastosowaniami,
np. w geometrii diofantycznej oraz kombinatoryce. Planowane jest tez rozszerzenie przy
uzyciu metod dynamiki topologicznej pewnych kluczowych fragmentow teorii stabilnosci
(czyli bardzo dobrze rozwinietej teorii modeli w klasie tzw. teorii stabilnych) do znacznie
szerszych klas teorii.

7 dang grupa definiowalna mozna zwigzaé¢ pewne jej kanoniczne ilorazy, ktore sg gru-
pami zwartymi. Takie ilorazy odgrywajg bardzo wazna role w teorii modeli i w pewnych jej
zastosowaniach. Kolejnym celem projektu jest zdefiniowanie i zbadanie innych tego typu
ilorazéw oraz jawne wyznaczenie tych nowych i wcze$niej badanych ilorazéow w przypadku
roznych klasycznych grup macierzowych. Doprowadzi to w szczegolnosci do jawnego wyz-
naczenia klasycznych uzwarcen rozwazanych grup.



