
NIERÓWNO�CI Z WAG� DLA OPERATORÓW MAKSYMALNYCH

Operator maksymalny Hardy'ego-Littlewooda M zastosowany do funkcji f wybiera, w ka»dym

punkcie x, najwi¦ksz¡ ze ±rednich funkcji f po pewnej rodzinie zbiorów zawieraj¡cych x. Otrzy-

mujemy w ten sposób now¡ funkcj¦ Mf , ograniczaj¡c¡ f z góry.

Operatory maksymalne to u»yteczne narz¦dzia w badaniu ró»nych nierówno±ci w analizie har-

monicznej, które z kolei maj¡ dalsze zastosowania w innych obszarach matematyki. Przykªadowo,

funkcje maksymalne majoryzuj¡ punktowo szerok¡ klas¦ operatorów splotowych, co mo»e by¢ wy-

korzystywane w badaniu transformat Hilberta.

Celem niniejszego projektu jest badanie oszacowa« rozmiaru Mf w zale»no±ci od rozmiaru f .
Poj¦cie rozmiaru funkcji mo»na formalizowa¢ matematycznie na ró»ne sposoby. Najpopularniej-

szy z nich to normy w przestrzeniach Lp. Jest wiele znanych wyników dotycz¡cych oszacowa«

w Lp. W naszym projekcie zamierzamy uogólni¢ niektóre z tych wyników na wa»one przestrzenie

Lorentza.

W naszej pracy b¦dziemy stosowa¢ metod¦ funkcji specjalnych Bellmana. Polega ona na wymy-

±leniu odpowiedniej funkcji, maj¡cej pewne wªasno±ci wkl¦sªo±ciowe i majoryzacyjne, i wywniosko-

waniu po»¡danego oszacowania z tych wªasno±ci. Podej±cie to nie jest ªatwe, zwªaszcza przypadku

przestrzeni Lorentza, gdzie mo»na je zastosowa¢ jedynie po±rednio. Fakt, »e zajmujemy si¦ prze-

strzeniami wa»onymi dodatkowo utrudnia analiz¦, gdy» obecno±¢ wagi wymusza pojawienie si¦

dwóch dodatkowych parametrów w szukanej funkcji Bellmana.
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