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NIEROWNOSCI Z WAGA DLA OPERATOROW MAKSYMALNYCH

Operator maksymalny Hardy’ego-Littlewooda M zastosowany do funkcji f wybiera, w kazdym
punkcie x, najwiekszg ze $rednich funkeji f po pewnej rodzinie zbiorow zawierajacych x. Otrzy-
mujemy w ten sposob nowg funkcje M f, ograniczajaca f z gory.

Operatory maksymalne to uzyteczne narzedzia w badaniu réznych nieréwno$ci w analizie har-
monicznej, ktore z kolei maja dalsze zastosowania w innych obszarach matematyki. Przyktadowo,
funkcje maksymalne majoryzuja punktowo szeroka klase operatoréow splotowych, co moze byé¢ wy-
korzystywane w badaniu transformat Hilberta.

Celem niniejszego projektu jest badanie oszacowan rozmiaru M f w zaleznosci od rozmiaru f.
Pojecie rozmiaru funkcji mozna formalizowa¢ matematycznie na rézne sposoby. Najpopularniej-
szy 7 nich to normy w przestrzeniach LP. Jest wiele znanych wynikéw dotyczacych oszacowan
w LP. W naszym projekcie zamierzamy uog6lni¢ niektore z tych wynikéw na wazone przestrzenie
Lorentza.

W naszej pracy bedziemy stosowaé¢ metode funkcji specjalnych Bellmana. Polega ona na wymy-
sleniu odpowiedniej funkcji, majacej pewne wtasnosci wklestosciowe i majoryzacyjne, i wywniosko-
waniu pozadanego oszacowania z tych wtasnosci. Podejscie to nie jest latwe, zwtaszcza przypadku
przestrzeni Lorentza, gdzie mozna je zastosowacé jedynie posrednio. Fakt, ze zajmujemy sie prze-
strzeniami wazonymi dodatkowo utrudnia analize, gdyz obecno$¢ wagi wymusza pojawienie sie
dwoch dodatkowych parametrow w szukanej funkcji Bellmana.



