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Dynamika topologiczna uogoélnionych uktadéw Z-wolnych — opis popularnonaukowy
Aurelia Dymek

Majac przestrzen wszystkich dwustronnych ciagéw zero—jedynkowych wyposazona w dziatanie przesunig-
cia lewostronnego, mozemy rozwazac jej podzbiory domknigte i niezmiennicze ze wzgledu na przesunigcie.
Waznym przyktadem takich podzbioréw jest domknigcie orbity danego ciagu zero—jedynkowego, czyli zbidr
ciagéw, ktére moga by¢ przyblizane przesunigciami tego punktu.

Dla dowolnego podzbioru zbioru liczb naturalnych % méwimy, ze domknigcie orbity funkcji charaktery-
stycznej dopelnienia zbioru wielokrotnosci elementéw z & jest uktadem 98-wolnym. Szczegdlnym przypad-
kiem takich uktadéw jest uktad bezkwadratowy, dla ktérego zbior & sktada si¢ z kwadratow liczb pierwszych.
Badanie wtasnosci topologicznych tego uktadu zapoczatkowat Sarnak [10] w 2010 roku. Jego rezultaty zainspi-
rowaty wielu matematykéw do badania uktadéw Z-wolnych i ich uogdlnien [1], [2], [4], [5], [6], [7], [8], [9].
Wiele wiadomo o #-wolnych uktadach, dla ktérych zbiér Z jest nieskoniczony, parami wzglednie pierwszy
oraz szereg odwrotnosci jego elementéw jest zbiezny. Badanie uktadow Z-wolnych bez tych zatozen zasugero-
wat Boshernitzan podczas konferencji Ergodic Theory and Dynamical Systems w Toruniu w 2014 roku. Zadanie
to wykonaliSmy w [3]. Ponadto pokazaliSmy zastosowania uktadéw Z-wolnych w teorii liczb, a mianowicie
do zbioru liczb niedomiarowych.

Gléwnym celem projektu jest badanie dynamiki topologicznej wielowymiarowych uogoélnien ukladow
Z-wolnych. Mianowicie, nadal rozwazaé bedziemy ciagi zero—jedynkowe, ale indeksowane zbiorem Z¢, gdzie
d jest co najmniej dwéjka, z dziataniem (grupy Z?) przesuniecia wielowymiarowego. Wielokrotnosci elemen-
téw zbioru % zastapimy suma mnogosciowa rodziny krat, czyli podgrup wtasciwych Z¢ o skoficzonym indek-
sie. Niniejszy projekt ma na celu rozwiniecie teorii wielowymiarowych ukladéw Z-wolnych.
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