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Metoda relatywnych entropii dla ukltadéw nieliniowych

Metody stabej zbieznosci dla réwnan nieliniowych to jeden z dominujacych nurtéw wspodlczesnej
analizy. Skierujemy naszg uwage w strone rozwiazan miarowych — na pozér bardzo stabego pojecia
rozwiazania, jednak niezwykle przydatnego w przypadku witasnie probleméw nieliniowych. Pokazemy
jak metoda relatywnych entropii dla rozwigzan miarowych moze by¢ niezwykle przydatnym narze-
dziem. Jedna z podstawowych jej konsekwencji jest wtasno$é¢ miarowej - silnej jednoznacznosci. Jest
to prawdziwie zaskakujaca wlasno$é w obliczu powszechnego postrzegania miarowych rozwiazan jako
obiektu stabego i istotnie niejednoznacznego. Oznacza ona, ze jesli tylko istnieje mocne rozwiazanie
problemu, to kazde miarowe rozwigzanie pochodzace z tych samych danych poczatkowych pokrywa sie
z tym rozwigzaniem mocnym.

W $wietle kryzysu pojecia stabych rozwiazan dla réznych réwnan mechaniki cieczy niewatpliwie
skupienie sie na rozwigzaniach miarowych jest istotne. Przypomnijmy, ze przez bardzo dlugi okres
istnienie stabych rozwigzan dla niescidliwego uktadu Eulera w przypadku wielowymiarowym byto pro-
blemem otwartym. Dopiero siegniecie do metod geometrii rézniczkowej doprowadzito do przetomu.
Wyniki Camillo De Lellisa i Laszlo Székelyhidi z ostatniej dekady wskazaly na niejednoznacznosé roz-
wigzan, a nawet wskazaly przyktady danych poczatkowych, ktére prowadzity do istnienia nieskoiiczenie
wielu rozwigzan. Co wiecej, ci sami autorzy pokazali, ze kryteria dopuszczalno$ci, w ktorych poktadano
nadzieje, ze wybieraja sposrod niejednoznacznych stabych rozwiazan rozwigzanie fizycznie wtasciwe,
zawiodly. Wykazali, ze mozliwe jest skonstruowanie nieskoniczenie wielu rozwiazan spetniajacych ta-
kie kryteria dopuszczalnosci jak na przyklad nieréwnosé energetyczna. Réwniez w oparciu o te sama
koncepcje, czyli metode wypuktego catkowania powstal pierwszy dowod istnienia globalnych w czasie
stabych rozwiazan uktadu Eulera.



