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Wyobrazmy sobie czapke czarodzieja lezaca na stole. Jej powierzchnia
boczna, przypominajaca stozek, moze by¢ traktowana jako wykres pewnej
funkeji ciaglej nad kotem na plaszczyznie (oznaczmy te plaszczyzne przez C
- niesie to ze soba tez informacje o pewnej strukturze zespolonej, ktéra tam
wprowadzamy, ale nie bedziemy sie tym tutaj zajmowac). Widzimy, ze w
punkcie, nad ktérym znajduje sie szpic czapki (zakltadamy, ze czarodziej dba
o swoja czapke i nie dopuscil do jej "ztamania") funkcja taka ma najwieck-
sza, wartos$¢ - przyjmuje maksimum. Wyobrazmy sobie dalej, ze, narazajac
sie na gniew czarodzieja i ryzykujac bycie zmienionym w zabe, odcielismy
nozyczkami sam wierzcholek czapki, a w jego miejsce naszyliSmy tate, ktéra
juz nie ma szpica. Jesli mieliSmy szczescie (i nie zmieniono nas w zabe), po-
wierzchnia boczna tej zmodyfikowanej czapki wyglada teraz, przynajmniej
z pewnej odleglosci, jak wykres funkcji rézniczkowalnej, ktéra nadal w pew-
nym punkcie wewnatrz naszego kota przyjmuje maksimum. Taki fenomen
nie bytbym mozliwy, gdyby nasza funkcja byta wartoscia bezwzgledna funk-
¢ji holomorficznej, czyli rézniczkowalnej w sensie zespolonym - jest to tak
zwana zasada maksimum. Moéwi ona, ze jesli wartosé¢ bezwzgledna funkeji
holomorficznej f przyjmuje maksimum (cho¢by lokalne) w danym obszarze,
to funkcja f musi by¢ w tym obszarze stata. Jesli teraz wezmiemy funkcje
holomorficza wewnatrz naszego kota i ciagta do jego brzegu (czyli odpowied-
niego okregu), to moze ona przyjmowaé¢ maksimum tylko na brzegu wtasnie,
przy czym koto w naszych rozwazaniach mozemy zastapi¢ dowolnym ob-
szarem ograniczonym. Ciekawym zagadnieniem jest zagadnienie odwrotne:
czy dla dowolnego ustalonego punktu brzegowego ( naszego obszaru mozna
znales¢ funkcje holomorficzng w otoczeniu tegoz obszaru, ktora bedzie przyj-
mowa¢ (na warto$¢ bezwzgledna) maksimum w tym punkcie (jako funkcja
zawezona do domkniecia naszego obszaru)? Takie funkcje nazywaé bedzie-
my funkcjami szezytowymi w (. Dla kota odpowiedZ brzmi: tak (zachecamy
do wypisania takiej funkcji - to nie jest trudne!). Bardziej ogodlnie, zawsze
mozemy to zrobié¢, jesli tylko nasz obszar jest obszarem $Scisle pseudowypu-
ktym (koto jest najprostszym chyba przyktadem takiego obszaru), nie tylko
na plaszczyznie, ale w dowolnym wymiarze - w C™!

W naszych badaniach chcemy zajaé¢ sie mozliwoscia gladkiego (ciaglego)
przeksztatcania takich funkcji szczytowych w siebie nawzajem, jesli mamy ro-
dzine obszarow $cisle pseudowypuktych, réwniez zmieniajacych sie w sposéb
gladki. Podobne pytanie rozwazymy w przypadku tzw. funkcji eksponuja-
cych w punktach brzegowych (, czyli takich przeksztalcenn holomorficznych
(zanurzen) obszaru, przez ktore obraz punktu (¢ jest punktem globalnej silnej
wypuklosci (przyktadowo, dla kota kazdy punkt brzegowy ma te wtasnosé).

Zagadnienie jest wazne, poniewaz rozwazane obiekty sg istotnymi narze-
dziami dla matematykow zajmujacych sie analiza zespolona (i funkcjonalna),
pozwalajacymi czesto pisa¢ im piekne poematy, bo za takie nalezy uznaé
twierdzenia matematyczne.



