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Niestandardowe modele arytmetyki i formalne teorie prawdy
Popularnonaukowy opis projektu

Logika bywa okreslana jako nauka o prawdzie lub o transmisji prawdy (tj. o rozumowaniach,
ktore od prawdziwych przestanek prowadza do prawdziwych wnioskow). Od rezultatéw naszego po-
znania (zdan, teorii etc.) oczekujemy (w idealnej sytuacji), by byly prawdziwe. Nasuwa to naturalne
filozoficzne pytanie: czym jest prawda? Od poczatkéw XX wieku logicy i filozofowie odpowiadali
i odpowiadaja na to pytanie na rozmaite sposoby - wspoélczesna postaé badan nad tym zagadnie-
niem, tj. dziedzina aksjomatycznych i semantycznych teorii prawdy, stanowi jeden z najzywszych
obszaréow badan filozoficznych na swiecie. Zwigzane z powyzszym pytania moga przybiera¢ naste-
pujaca postaé¢: co to znaczy, ze zdania matematyki sa prawdziwe? Czy wiedza matematyczna ma
obiektywny i niezalezny od podmiotu poznawczego charakter? Jakie jest wlasciwe poznaniu mate-
matycznemu pojecie prawdy? Celem niniejszego projektu jest przyblizenie nas do odpowiedzi na
te pytania. Chcemy w ramach przygotowywanej rozprawy doktorskiej zbadaé wtasnosci aksjoma-
tycznych teorii prawdy, w szczegélnosci ich sity wyrazu, a w konsekwencji zbada¢ ich adekwatnosé
jako eksplikacji pojecia prawdy; znalezé wlasnodci metasemantyczne arytmetyki, w szczegblnosci -
wlasnodci klas spetniania w niestandardowych modelach arytmetyki jako eksplikacji pojecia prawdy
dla modeli niestandardowych. W szczegdlnodci mamy zamiar odpowiedzien nastepujace filozoficzne
pytania:

1. Czy pojecie (modelu standardowego) liczb naturalnych jest zupelne, czy pojecie (teoriomo-
delowej) prawdy arytmetycznej jest jednoznacznie okreslone (absolutne), i co najistotniejsze:
czy absolutnos¢ pojecia prawdy moze wynika¢ z zupetnosci pojecia liczb naturalnych?

2. Czy da sie wyr6zni¢ model standardowy za pomocg jakichs metodologicznie i epistemologicznie
akceptowalnych teoretycznych narzedzi (np. obliczeniowych)?

3. Czy wobec istnienia niestandardowych modeli dla teorii prawdy mozna podaé jakie§ wynika-
jace z wlasnosci pojecia prawdy charakteryzacje (kombinatoryczne) struktur interpretujacych
predykat prawdy, ktére to wiasnosci pozwalatyby na wyroéznianie, rozréznianie i klasyfikacje
tych struktur?

Glownym narzedziem badawczym w projekcie jest dowoéd matematyczny i logiczna analiza poje-
ciowa. Szczegdlny nacisk polozony zostanie na przedstawienie filozoficznych interpretacji wynikow
badan w filozofii umystu, teorii wiedzy, teoriach prawdy i podstawach matematyki.

Matematyczne badania dotyczace logicznych wtasnosci niestandardowych modeli arytmetyki w
kontekscie teorii prawdy dostarczaja nam narzedzi do odpowiadania na filozoficzne pytania do-
tyczace stosowalnodci pojecia prawdy. Jednym z gléownych rezultatéow projektu bedzie dokonanie
analizy pewnych istotnych probleméw filozoficznych przy pomocy metod matematycznych.



