
Królewskie miary niehiperboliczne
oraz zastosowania pseudometryk Feldmana-Katoka i Besicovitcha

— opis popularnonaukowy

Mając dany układ dynamiczny, czyli model zjawiska zmieniającego się w czasie, możemy rozważać
rodzinę miar, które są niezmiennicze względem przekształcenia zadającego dynamikę. Ważną klasą ta-
kich miar są miary ergodyczne, czyli takie, względem których układ jest nierozkładalny na podukłady.

Mówimy, że układ dynamiczny jest hiperboliczny, jeżeli możemy w nim wyróżnić kierunki ściągające
i rozpychające. Abraham i Smale pokazali, że dyfeomorfizmy hiperboliczne nie muszą być gęste w
przestrzeni wszystkich dyfeomorfizmów danej rozmaitości. Wynik ten zainspirował Pesina do badania
innej formy hiperboliczności: postawił on definicję hiperbolicznej miary niezmienniczej.

Głównym celem projektu jest badanie niehiperbolicznych miar ergodycznych dyfeomor-
fizmów rozmaitości gładkich. Skupimy się na miarach królewskich, które wprowadzili Gorodiecki,
Iljaszenko, Klepcyn i Nalski [5]. Miary te są granicami miar skupionych na orbitach okresowych o pew-
nych szczególnych własnościach. Dzięki konstrukcji z [5] udało się wykazać, że dla szerokiej klasy ukła-
dów dynamicznych [1, 2, 3, 4, 7, 8] brakowi hiperboliczności towarzyszy istnienie niezmienniczej miary
niehiperbolicznej. Stosując wprowadzoną przez nas pseudometrykę Feldmana-Katoka wykazaliśmy nie-
dawno w [6], że wszystkie miary królewskie są luźnymi miarami Kroneckera (w szczególności mają ze-
rową entropię, czyli — w pewnym sensie — są nieskomplikowane). Pseudoemetryka Feldmana-Katoka
jest dynamicznie generowana. Oznacza to, że mierzy ona, jak bardzo różnią się od siebie trajektorie
dwóch punktów (względem ustalonego przekształcenia). Niniejszy projekt ma na celu rozwinięcie
teorii dynamicznie generowanych pseudometryk (Feldmana-Katoka i Besicovitcha) a następnie
wykorzystanie tych technik do dalszego badania własności miar królewskich.
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