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STRESZCZENIE

Planujemy bada¢ problemy z pogranicza logiki (deskryptywnej teorii mnogosci, réwniez teorii
modeli), teorii Ramsey’a, dynamiki topologicznej i teorii kontinuéw. Projekt podzielony jest na trzy
czesci:

e automatyczna ciagto$¢ grup homeomorfizméw przestrzeni zwartych metrycznych;
e uniwersalne potoki minimalne grup homeomorfizméw i teoria Ramsey’a;
e grupy funkcji mierzalnych.

Projekt ten skupia si¢ na wlasnoSciach algebraicznych i topologicznych oraz na dynamice grup
oSrodkowych metryzowalnych w sposéb zupetny zwanych grupami polskimi. Klasa grup polskich
zawiera grupy lokalnie zwarte (na przyktad grupy Liego), ale jest znacznie wigcej przyktadéw. Grupy
polskie sa rozwazane w takich dziedzinach jak deskryptywna teoria mnogosci, teoria modeli, infor-
matyka teoretyczna, teoria Ramsey’a, dynamika topologiczna, teoria kontinuéw, teoria ergodyczna.
Wazna klasa grup polskich sa grupy permutacji, czyli grupy automorfizméw struktur przeliczalnych.
Inne wazne przyktady sa posréd grup izometrii przestrzeni metrycznych czy tez grup homeomorfi-
zmOw przestrzeni zwartych metrycznych.

Jest wiele zjawisk, ktére maja miejsce w przypadku pewnych grup polskich i nie maja miejsca dla
grup lokalnie zwartych. Na przyktad, kazda grupa topologiczna lokalnie zwarta, ktéra nie jest zwarta,
ma kontinuum wiele nieizomorficznych potokéw minimalnych, zawsze czg$¢ z nich jest niemetry-
zowalna. Z drugiej strony, jest wiele grup polskich, ktére maja doktadnie jeden potok minimalny
rowny jednemu punktowi (na przyktad t¢ wiasnos¢ ma grupa operatoréw unitarnych nieskoniczenie
wymiarowe] przestrzeni Hilberta z silng topologia operatorowa).

W duzej czegsci projektu planujemy skupié si¢ na grupach homeomorfizméw przestrzeni zwartych
metrycznych, ktére sa (aproksymowalnie) projektywnie ultrajednorodne. Prototypem przestrzeni ul-
trajednorodne;j jest zbior liczb wymiernych ze zwyklym porzadkiem: kazda bijekcja pomigedzy pod-
zbiorami skofnczonymi, ktéra zachowuje porzadek, przedtuza si¢ do zachowujacej porzadek bijekcji
catego zbioru liczb wymiernych. Jest wiele struktur ultrajednorodnych posréd graféw, hipergrafow,
przestrzeni metrycznych. Struktura jest ultrajednorodna jesli kazdy izomorfizm pomigdzy skonczo-
nymi podstrukturami rozszerza si¢ do automorfizmu catej struktury. Waznym przyktadem struktury
ultrajednorodnej jest przestrzeri metryczna Urysohna U, czyli jedyna z doktadnoScia do izometrii
zupetna przestrzen metryczna, taka ze kazda skonficzona przestrzen metryczna wklada sig¢ izometrycz-
nie w U oraz kazda izometria pomi¢dzy dwoma skonczonymi podprzestrzeniami U rozszerza si¢ do
izometrii U. Grupy izometrii i grupy homeomorfizméw struktur (aproksymowalnie, projektywnie)
ultrajednorodnych sa zawsze bardzo bogate, co sprawia ze studiowanie ich jest bardzo nietrywialne i
fascynujace.



