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Asymptotyczne niezmienniki multiplikatywnej rodziny ideatéw
jednorodnych

streszczenie popularnonaukowe

Zaproponowana tematyka badawcza zostata zapoczatkowana w 1974 roku twierdzeniem zawartym
w pracy André Galligo. Pokazal on, ze jesli rozpatrywaé dla danego ideatu I, jego generyczna zmiane
wspoéirzednych, to otrzymany zostanie ideal jednomiandéw wiodacych, ktory pozostaje niezmienny w
stosunku do jednomianéw wiodacych idealu wyjéciowego. Ideal ten nosi nazwe generycznego ideatu
inicjujacego i jest oznaczany gin(I). Do momentu podania twierdzenia przez Galligo znane byly przy-
ktady idealéw, ktore pozostawaly niezmienne, czyli réwne w sensie inkluzji, w przypadku szczegdlnej
zamiany wspolrzednych.

Tematyka generycznych idealéw inicjujacych, po ukazaniu sie pracy Galligo, badana byla przez
wielu autoréw. Zaowocowala ona pracami rozwijajacymi poczatkowo zagadnieniami niezmiennikéw
jakie posiada gin(I). Cho¢ ta z pozoru obecna przez lata tematyka wydawaé by sie mogta juz grun-
townie zbadana, to ostatnie prace, pokazuja, ze tematyka moze by¢ nadal $wieza i zawiera istotne
braki dotyczace powierzchni wyzszych wymiaréw. Szczegdlnie wazna seria prac z ostatnich dwéch lat,
porusza tematyke geometrycznej interpretacji tego ideatu, a takze prob jego wyznaczenia w poszcze-
gélnych przypadkach. Jest to punkt wyjsciowy niniejszej pracy. Zbadanie waskiej grupy przypadkéw
generycznego ideatu inicjujacego otwiera wiele mozliwosci i kierunkéw badan, ktoérych zbadaniem chee
sie zajac. Przede wszystkim warte uwagi wydaje sie rozszerzenie istniejacych juz poje¢ na przypadki
wyzej wymiarowe, poniewaz dotychczasowo najbardziej rozwinietym tematem sg przypadki ideatow,
ktorych zbior miejsc zerowych zawiera sie w plaszczyznie rzutowej. Pomocne w tym celu wydaje sie
rozszerzenie zagadnienia tzw. obszaréw granicznych o przypadki idealéw spelniajace warunek multi-
plikatywnosci. Pozwoli to pracowaé¢ nad podanym zagadnieniem nawet w przypadku idealéow, ktorych
zbior miejsc zerowych jest trudny do opisania, poniewaz zawiera pewne dodatkowe struktury.

W pierwszej fazie badan zostanie podana uogdlniona definicja obszaru granicznego zwiazanego z
ideatem gin(I). Interesujacym polem do zbadania wydaje sie by¢ analiza asymptotycznych niezmien-
nikéw dla gin(/), a wiec tworéw algebraicznych, z ktérych mozna wyciagnaé¢ daleko idace wnioski
na temat struktury samych ideatéw. Jak w swoich pracach pokazal Mark Green, generyczne ide-
aly inicjujace posiadaja szereg niezmiennikéw. 7 drugiej strony, jak ogdlnie wiadomo, wyznaczanie
wersji asymptotycznych réznych niezmiennikéw jest czesto tatwiejsze, niz wyznaczenie ich zwyklych
odpowiednikéw. Gruntowne zbadanie zagadnien niezmiennikéw asymptotycznych jest najwazniejsza
motywacja pojecia sie tej tematyki. Innym czynnikiem motywujacym pojecia sie tego zagadnienia jest
zwiazek niezmiennikéw z zagadnieniem potegi zwyklej oraz symbolicznej ideatu, ktérej to badaniem
zajmowalem sie w ciagu ostatnich lat.

W kolejnej fazie zostana zanalizowane przypadki generycznych uktadéw prostych w P3. Nastepnie
ich szczegdlne polozenia, w tym klasyczny przypadek dwudziestu siedmiu prostych powstatych po
rozdmuchaniu sze$ciu generycznych punktéw w P2. Bedzie to punktem wyjécia do préby opisu ukladéw
prostych w P”, co réwniez jest brane pod uwage w niniejszym projekcie.

Celem niniejszego projektu jest zbadanie asymptotycznych niezmiennikéw multiplikatywnych rodzin
ideatéw jednorodnych, ale tez i miedzy innymi funkcji Hilberta czy tez diagraméw Newtona idealéw.
Obiekty te, jak juz zostato to wspomniane, sa $cisle powiazane z geometria zbiorow definiowanych przez
zbiér zer tych ideatéw. Gléwny akcent we wszystkich przytoczonych przyktadach ktasé bedziemy na
zestawienie istotnych réznic miedzy poszczegdlnymi niezmiennikami tych uktadow.

Do zupelnie nowego kierunku rozwoju bedzie nalezato zdefiniowanie nowego rodzaju potegi idealtu,
mianowicie zwyklej potegi idealu wysaturowanej przez ideal maksymalny. Bezposrednio z defini-
cji wiemy, ze powstala struktura nadal jest idealem, ale napotykamy tu na zupelnie nowe zjawiska.
W projekcie zamierzamy rozpoczaé¢ badania nad tg nowa potega, w tym pojaé probe zdefiniowania
niezmiennikow dla tych ideatéw, jako, ze nie wszystkie istniejace definicje sie na ten przypadek prze-
ktadaja. Calo$¢ zwieczy geometryczna reprezentacja otrzymanych wynikéw, do ktérych wykorzystane
tez zostana narzedzia komputerowe, w tych przypadkach, w ktérych bedzie to mozliwe.



