Zr6dtem tego projektu jest nastepujace ciekawe twierdzenie, ktore niedawno udowodnit kierownik
projektu:

Twierdzenie. Niech n< m i niech QM (dy, ...,d,;,) 0znacza przestrzer odwzorowan wielomianowych f:
Ch-> CMwielostopnia ograniczonego przez dy,...,d,,,. Wtedy istnieje taki gesty podzbior otwarty (w
topologii Zariskiego) U zbioru Q, ze kazde odwzorowania f, f' z U majg ten sam typ topologiczny.

To oznacza, ze topologicznie prawie wszystkie odwzorowania z Q sg takie same (w szczegdlnosci
kazde odwzorowanie z Q jest deformacjg odwzorowan ustalonego typu topologicznego).

Zatem mozemy mowic¢ o niezmiennikach topologicznych ogélnego odwzorowania f: C"-> C™M,
Ogolne odwzorowania z topologicznego punktu widzenia maja te same osobliwosci, ten sam zbiér
krytyczny, ten sam wyroznik etc. Pokazemy tez, ze ogolne odwzorowanie ma wzglednie prostg
geometrie.

Celem naszego projektu jest efektywne opisanie niezmiennikow topologicznych ogolnych
odwzorowan. W szczegolnosci wyznaczamy liczbe ostrzy og6lnego odwzorowania wielomianowego f
z Q25(dq,d,), genus zbioru punktéw osobliwych f, liczbe samoprzecie¢ wyrdznika (ta praca jest juz
na ukoriczeniu). To samo zrobimy dla odwzorowan f: C2 -> C3, f: C2-> C4, f: C3 -> C3 (w tym
przypadku wyznaczamy liczbe jaskétczych ogonéw i opisujemy topologie krzywej ostrzy), f: C3 -> C4
etc. Chcielibysmy takze otrzymac og6lne wzory dla odwzorowan f: C"->C™M | jednakze to zadanie
wydaje sie by¢ bardzo trudne. Obecnie jesteSmy przekonani, ze bedziemy w stanie dostarczyc istotne
wyniki w przypadku odwzorowan f: C" -> C" dla dowolnego n oraz w przypadku odwzorowan f; C"->
CM dla matych wartosci n. Wprowadzimy tez nowg definicje stabilnosci odwzorowania, ktéra bedzie
odpowiednia dla badania odwzorowan wielomianowych.

Topologia gtadkich odwzorowan f: R" -> R" byta badana przez wielu autoréw. Jednym z prekursoréw
byt Whitney, ktéry pokazat, ze jedynymi osobliwoéciami ogélnego gtadkiego odwzorowania f: R2 ->
R2 sg fatdy i ostrza. W p6zniejszym okresie autorzy skupili sie jedynie na badaniach lokalnej natury,
na przyktad Gaffney i Mond podali wzor na liczbe ostrzy ogolnej perturbacji skonczenie okreslonego
kietka fy: (C2,0) -> (C2,0). Sposdb podejécia do badania odwzorowan wielomianowych f; C" -> C™,
ktory proponujemy, jest catkowicie nowy. W pewnym sensie budujemy teorie osobliwosci dla
globalnych odwzorowan wielomianowych i tworzymy odpowiednie narzedzia, by to osiggnaC. Takze
zakres proponowanych badan jest bezprecedensowy. To tej pory wzory na liczbe osobliwos$ci danego
typu byty uzyskiwane dla lokalnych odwzorowan a i to tylko dla matych wartosci n i m. Metody, ktore
tworzymy, pozwalajg na uzyskanie wzoréw rekurencyjnych i dowodzenie wynikow dla globalnych
odwzorowan C" -> C" dla dowolnych n.



